Arvores



Arvores

e Problema 1: Qual a quantidade de arvores
geradoras de um grafo G?

o p(G)

e Problema 2: Qual a quantidade de arvores
geradoras nao isomorfas de um grafo G?

e p(G)



Numero de arvores geradores

e Contracaode arestae: G. e
e Se e e umlink

o |[V(G. e)| =|V(G)| -1
o |E(G. e)| =|E(G)|-1
o |w(G.e)|l=|w(G)

e SeGéumarvore G. etambéem é



Teorema 2.8: Se e € um link de G, entao
pP(G)=p(G-¢e)+p(G.e)

Dem: Quem é p(G - e)?
As arv geradoras de G que nao contém e.

Ep(G.e)?
As arv geradores de G que contém e.
QED



e Exemplo Fig 2.8

e Complexidade Teorema 2.87
o Capitulo 12

e EparaK ?



Teorema: p(K ) = n"

V=12 ..n

O que é n"%?

Mostrar uma bijecao com as arv geradoras
Data uma T geradora associar com

e (t1, L, ..., tn-2)

o t, € ovizinho da folha de menor rotulo s,

o remove S1

e Exemplo



e Dadauma S=(t,, t, ...,t ;)associarauma T

Cada vértice ocorre d(v) -1 em S
Seja s, 0 de menor rétulo que nao aparece em S

s, 0 de menor, <> s, que nao aparece em S - t,

O grafo G obtido € uma arvore?
m Suponhaque GtemcicloC=1,2,...,k

e Se cada um desses vertices € ums. e t , ndo € possivel
escolher o primeiro s, , pois s. nao pertence a {t, ..., t ,}

e Senao C contém a ultima aresta uv inserida em G. u e v nao
aparecerem como s, portanto temos k-2 vertices para k-1

arestas, contradicao.

O O O O

o QED



e p(K ) e o numero de nao isomorfas
® & 0 numero de isomorfas?

o p'(K°) =6

o p(K®) =6*=1296



