
1TEORIA DE GRAFOS{Lista 310/07/20051. Existe algum grafo euleriano om n par e m ��mpar? Em aso positivo, desreva-o. Casonegativo, justi�ar a n~ao existênia.2. Se G �e um grafo euleriano om arestas e1 e e2 que têm um v�ertie em omum, ent~ao G temum iruito euleriano no qual e1 e e2 apareem onseutivamente? Prove, se for verdadeiro.Caso ontr�ario justi�que onvenientemente.3. Uma grade de dimens~ao p � q (p; q inteiros) �e um grafo G em que V �e o subonjunto dospontos de oordenadas inteiras (x; y), 1 � x � p e 1 � y � q, e tal que se dois v�erties s~aoadjaentes ent~ao a distânia entre os pontos respetivos �e um. Uma grade ompleta ont�emtodas as arestas poss��veis.Mostre que uma grade ompleta �e um grafo hamiltoniano se e somente se p:q for par.4. Um grafo G �e hipo-hamiltoniano quando G� v �e hamiltoniano para todo v�ertie v, mas Gn~ao o �e. Justi�ar porque o grafo de Petersen �e hipo-hamiltoniano.5. Um k-fator de G �e um subgrafo gerador k-regular de G. Um grafo �e k-fator�avel se existiremk-fatores disjuntos em arestas H1; H2; :::; Hp, tal que G = H1 [ H2 [ ::: [ Hp. Responda,justi�ando(i) Kn;n �e 1-fator�avel?(ii) K4;4 �e 2-fator�avel?6. Seja um tabuleiro de xadrez de dimens~ao 8 � 8, em que dois antos opostos (isto �e, osextremos 1�1 de uma mesma diagonal) foram retirados. Moste que �e imposs��vel obrir estetabuleiro om retângulos de dimens~ao 1� 2.


